M                    RECHERCHES SUR LES NOMBRES.
fe/«, bn deux valeurs de la formule by; bm — bn ne pourra être ni nulle ni divisible par/; et, par suite, les deux formules
C-        et        Cz -r bin — £„
devront fournir   4- 2 valeurs de formes différentes. La formule
devra donc fournir une valeur dont la forme ne soit pas comprise parmi celles de la formule cz et soit comprise parmi celles de la formule ax+by. Soient CA., an bs les valeurs de cs, ax, by qui rendent la formule
cz 4- &/,i — &/i
de même forme que la formule ax-)- br Substituez aux formules ax et by les deux formules
ax+bs       et        by-£ck—bn.
11 est facile de voir que ces deux dernières formules contiendront au moins deux termes de même forme, savoir :
ar+bs       et        /?,„-+- c,,— bn.
De plus, la formule
by -h <?£ — bn
contiendra au moins un terme ck dont la forme ne sera point compriso parmi celles des valeurs de la formule ax-\- bs. Les deux formules
fourniront donc des valeurs de même forme et des valeurs de formes différentes; d'ailleurs, il suffit de démontrer le théorème relativement à ces deux dernières formules, pour qu'il soit démontré relativement aux formules ax et br La question pourra donc être toujours ramenée au troisième cas que nous'allons examiner.
Troisième cas. ~ Supposons que les formes des valeurs de la for-it cz le terme général d'une série composée de i 4-y termes qui présentent successivement ces mêmes formes. Les deux formules
